Kod ucznia

Wodzistaw SI. 17.04.2013
XI Powiatowy Konkurs Matematyczny
dla uczniow klas drugich szkot ponadgimnazjalnych

W tym konkursie nie ma przegranych. To, ze tu jeste$, jest juz Twoim sukcesem.
Wiec ,Jesli zadanie wydaje ci sie trudne, bierz sie za niemozliwe”
Aleksander Wielki

W czesci pierwszej znajdujg sie zadania testowe.

W kazdej kratce obok odpowiedzi wpisz TAK lub NIE
W czesci drugiej zapisz rozwigzanie kazdego zadania.

Czesc |

1. (4pkt) Liczbg wymierng jest
[ ] a a=354-.18

[ ] b)b=2(3)

[ ]9 c:|n—3144

d) d=5=—
[ ] fm
2. (4pkt) Niech x =10% oraz y= 20° wtedy
[ 1 a) xry=200

[ ] b)%=5"5

[ ] c) x+y=20"[26
5

[ 1 d) ' =10"®

3. (4pkt) Dla kazdej liczby rzeczywistej x oraz y prawdziwa jest rownosé
[T x+yi=[X+ly

[ 1 b) [xB1 =X

[ 19 M =X

_X

M

4. (4pkt) Przed2|a+ obustronnie domkniety <a; b> zawiera doktadnie cztery liczby natu-
ralne, wynika stad, ze

a)b-a>4

b) b-a=3

c) b-a<59

d) b-a<6

5. (4pkt) Niech x2—y2 =1++/2 oraz x- y=2—\/§.Wch X+Yy Wynosi

[ la)2+15/2
[ 1b)2+3/2

1++/2
[ To3- NG
[ 1 d1-+2




6. (4pkt) Pierwiastkiem wielomianu W(Xx) = x* +2x3 —5x% - 4x+6 jest liczba

a) x=+/2
b) x=1
C) x=2
d) x=0

7. (4pkt) Wielomian x6 -1 jest podzielny przez wielomian
a) x-1

[ 1 0)x®+1
|:| C) X3 —x% +x-1
[ ] d)x

8. (4pkt) Dana jest funkcja f(x) = , ktorej dziedzing jest zbior liczb rzeczy-

x2+2x+m

wistych, wiec parametr m moze by¢ rowny
a0
b) 1
c) 2
d)3

+

9. (4pkt) Dla dowolnych réznych liczb a oraz b liczba jest rowna

a1
[y 2Re b

(a-b)b-a)

o2

a-b
[ ]d) nie zalezy od wartosci a oraz b

10.(4pkt) Najmniejszym wspolnym mianownikiem dla wyrazenia

1 X 2 1 .
— + + jest
x2 x-1 x+1 x2—x

[ Jax

[ 1 b) x?(x-1)(x+ 1)(x2 - x)
|:| C) x* = x?

[ ] d) x(x-1)(x+1)x
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11.(4pkt) W zbiorze rozwigzan nierownosci — x> +2x+320

[ ] a) sa tylko dwie liczby catkowite

b) nie ma rozwigzan nieréwnosci X2 >9
C) jest nieskonczenie wiele liczb catkowitych
d) jest tylko jedna liczba catkowita ujemna

12.(4pkt) Wykres funkcji y = J2x2 —5x+% moze miec z pewnym okregiem

[ ] a) jeden punkt wspéiny

[ ] b) dwa punkty wspdine

[ ] c) trzy punkty wspéine

|:| d) cztery punkty wspolne

13.(4pkt) Zbidr liczb rzeczywistych jest dziedzing funkcji
@) y=i -l

1

b) y=
R

o y%

2

= X
I:I d) y_|XI+1

14.(4pkt) O funkcji y= f(x) wiadomo tylko, ze jest rosngca w zbiorze liczb rzeczywi-

stych. Czy mozna stad wnioskowac, ze rosngca jest takze funkcja

[ Ja) y=f(x+2)-3
[ ]b) y=-f(-x
[ 1o y=[f(x)

[ Jd) y=(f(x)?

15.(4pkt) W trojkacie prostokatnym diugosci przyprostokatnych wynoszg 3 i 4. Prawdg
jest, ze

a) tréjkat o takich wymiarach nazywamy trojkatem egipskim

b) promien okregu opisanego na tym trojkgcie ma dtugosc 5

[ ] c) wysokos¢ opuszczona z wierzchotka kata prostego wynosi 1—52

[ ] d) sinus najmniejszego kata w tym trojkacie wynosi g



Czesc I

16.(3pkt) Wykaz, ze rbwnanie \/§x3 —x% +3x - 3 =0 ma doktadnie jedno rozwigzanie.

17.(5pkt) Oblicz wartos¢ liczb a i b tak, aby wykres funkcji f(x) byt tamana.
ax+15 dla x0O(-272)
f(x) =< 2x-3 da x0O (2; 5> . Dla znalezionych wartosc¢ a i b narysuj wykres funkcji.
b da x0(59)
Przypominamy: tamana to figura geometryczna sktadajgca sie z
odcinkoéw takich, ze koniec jednego odcinka jest jednoczesnie
poczatkiem nastepnego odcinka, np. patrz rysunek obok.
HhY

W
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18. (6pkt) Podstawy trapezu ABCD maja diugosc: |AB|=12i |DC| =8, a wysokos¢ 6.

Przekatne trapezu przecinajg sie w punkcie E. Oblicz odlegtos¢ punktu E od podstaw
trapezu i pole tréjkata AED.

19.(6pkt) Dane sg dwa okregi zewnetrznie styczne o promieniach 1 i 3 oraz prosta, ktora
jest jednoczesnie styczna do obydwu okregéw (do kazdego okregu w innym punkcie).
Te trzy figury ograniczajg pewien obszar. Oblicz pole tego obszaru.



20.Poziom rozszerzony (6pkt) Uzasadnij rownosé 1 -1 1 , @ hastepnie przy jej
nh+1) n n+1
pomocy uzasadnij, ze nie istnieje liczba catkowita spetniajgca nierownosé

1 1 1

x(x+1)+ (x+2)(x + 2)+ (x+2)(x+3) <0.




21.0Odpowiedzi

Zadl

Zad2

Zad3

Zad4

Zad5

Zad6

Zad7

Zad8

Zad9

Zad10

Zadll

Zad12

Zad13

Zadl4




